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c) Clasificar la siguiente conica segun los valores del parametro “a”:
(@® +4)x* +9y? + baxy - 4@’ +)x—12ay +4a> -8=0.
d) Hacer un estudio completo de la conica anterior para a = 1:
Ecuacion reducida y éarea de la conica.
Semiejes, excentricidad y parametro de la conica.
Centro, ejes, focos y vértices principales.
Ecuaciones de las rectas que pasan por el punto (0,2) y son tangentes a la

Soluicion

Dibujo de la conica.

Solucion

a) Clasificacion
43° -8 -2(@%*+1 -6a

5 5 Ay =36>0 .
A=|-2@ +1) a“+4 3a |, |A|— 32420 = Elipse
-6a 3a 9 B
=+~ <0 — EUISEREAD
b) Sea a=1

Ecuacion reducida
X2 4h,y" "4y =0

5 3]3{%:7—@

A, Y A, valores propios de A, =( , ya que se toma como A, el

39 l2=7+\/ﬁ

. A
valor propio de menor valor absoluto. k = u =-9

7-J13  7+:13
Semiejes

a’= 9 = b? = 9 =
7—\/1_3 ’ 7+\/E
Area de la cénica -

Excentricidad y parametro de la conica

C2:a2_b2 :%m:ezgz

7-13" 7++13 a '
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Centro
—4+5x+3y=0
= .
—6+3x+9y=0
Ejes
i Pasa por elcentroc(l,l)
Eje focal x*’ = 2’2

Es paralelo a los vectores propios asociadosa i, =7 —+/13
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PasaporelcentroC| —,—
P (2 ZJ

Es perpendicular al eje focal

por tanto’ y,, E-.

Vértices principales
Se hallan como la interseccion del eje focal con la circunferencia de centro el origen'y
radio “a”:

El eje no focal y’’ =

_E_—_3(X_1)
2 2413 2
2 2 =
3] 35
2 2) 7-\13

Focos
Se hallan los puntos de interseccion del eje focal con la circunferencia de centro el
origen y radio c:
c?=a’-b’= V13
2
_E_—_3(X_1
2 244130 2

=
(3] (-3 -3
X==| +|y—-=| =—
2 2 2

Haz de rectas que pasan por el punto (0,2) esy —2 = mx.
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La interseccion de la recta tangente con la elipse debe ser un Unico punto, por tanto, el

: y =2+mx N
sistema debe tener solucion Unica =

5x% +9y? +6xy —8x—-12y -4 =0

>

Q4m+4f—3ﬂ9m2+&n+$=0¢144Qm2—D=O¢rn=iJE

Dibujo
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